Mappa logica dei problemi di fattorizzabilità

Ambiente: dominii di integrità














CARATTERIZZAZIONE


UFD








Se tutti gli elementi non unit di R hanno fattorizzazione





R UFD  (





ogni irriducibile è primo








conseguenze





Negli UFD ci sono 


MCD(a,b)


mcm(a,b)





Negli UFD 


(mcm(a,b))=(a)((b)


e generalizzando….





In un PID


vale la cca ( ogni elemento ha fattorizzazione


esiste MCD(a,b) (   ogni irriducibile è primo





Ogni PID è un UFD





EREDITARIETÀ:





R UFD ( R[x] UFD





Polinomio primitivo


Contenuto di un polinomio


LEMMA DI GAUSS





Campo Q dei quozienti di R (     Q[x] è un PID





R UFD


Ogni elemento di R[x] ha almeno una fattorizzazione


(induzione sul grado)





R UFD




















Ogni irriducibile in R[x]  è primo





Irriducibile in R[x] ( irriducibile in Q[x] ( primo in Q[x]





Nozioni


Unit


Elemento primo


Elemento irriducibile


Irriducibili associati





Problemi


Fattorizzabilità di un elemento in irriducibili


"Unicità" di tale fattorizzazione





Ogni primo è irriducibile





UFD





Casi particolari





Domini euclidei





PID
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