ESERCIZIO 2
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dunque il problema e sempre ben condizionato.

ESERCIZIO 3

g<x>={:ff_(;)_ N g'(x)z{ii””_‘l” g"<x>={

€

g(17)=g(1") =1, ¢(17)=g¢(1")=0=ge C'(R).

In particolare si deduce anche che ¢ un punto fisso.

Ricerca degli altri punti fissi:

g(x) =z, v <1:1— (r—1)%2 =z, che ammette come soluzione = = 0.
Dunque € un punto fisso.

gla)=z, z>1:1e"—1=2

Si osservi che g(2) =e—1<2,g(3) =e? —2> 3.
Dunque |y € (2,3) | € un punto fisso.

Studio della convergenza al variare di xg:

T < a —>: successione monotona decrescente illimitata inferiormente:
In \4 —00]

a < xg < [ —: successione monotona crescente limitata superiormente da (:

Tn /B

[ < xg <y —>: successione monotona decrescente limitata inferiormente da [3:

Tn N\ B

o > 7 —: successione monotona crescente illimitata superiormente:
Ty /" +00;
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Figure 1: Grafico della funzione g.

Studio dell’ordine:
g (1)=0,¢"(17)=-2; ¢"(17) =1 = ordine 2.

ESERCIZIO 4

4.1) Convergenza del metodo di Jacobi:

ax 0 1
det | 0 aX 1 | =0, ara* \?*—1)—a\ = a\(a®* \?*—2) =0,
11 aX
2 2
/\1—07>\2,3—i{7P(BJ)—\a[|<1<:>|a|>\f2-
a0 0 —g 0 -1
42) Matrici NeP: N= (0 ¢ o), P=[0 -2 —1};
00 ¢ -1 -1 -



Matrice di iterazione B = N~1P:

10 2
2.0 0\ /-2 0 -1
0 2 0 0 -2 -1|=-]0 1 2|;
00 2/ \-1 -1 -2
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Essendo p(B) = p(—B) si consideri 'equazione caratteristica det(—B—AI) = 0:

11—\ 0 2

det| 0 1-x 2 :(1—)\){(1—)\)2—;]—32(1—)\):

2 2 —
= = 1-A
a2

(1-X) [(1 —))? 8} =0= A =1,Aa3=...

da cui si deduce che p(B) > 1, indipendentemente dai valori di Ay Az, e quindi
il metodo iterativo non converge.

4.3) Stima del numero di iterazioni.

V2 —1Ine —In107% —
=4 B) = — k> ——Mm = —4 —_— X 0. = J.
a=4, p(B)=-F, = ey S0 e 8.858 = k=9



