CALCOLO NUMERICO 1 (10 febbraio 2011)
CORREZIONE
ESERCIZIO 1
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1.1) mo1 = a; mg1 = ma1 = 0; aza =1+ a®; mgy = mas = 0;
m43:a;a44:1+a2.
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1.2) det A; = 1; det Ay =det A3 =1+ a?; det A=det L-detU = (1 + a?)?.

A —a 0 O
a X 0 O .
1.3) det 0 0 A —al= (AN+a*)? =0, A = +ia, p(By) = |al.
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det | ')0 g\ g | =N+ =0, =0, A=—d®, p(Bas) =a”.
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p(Bgs) :p(BJ)2 <l <= —-1<a<l.

R(Bgs) = —Inp(Bgs) = —Inp(By)? = 2R(By); (la matrice A ¢ tridiagonale).

ESERCIZIO 2
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ESERCIZIO 3

3.1) Con il metodo delle differenze divise si ottiene:

apg = a) =——=, a2 = =, plx) = apt+a(z+1)+tazx(r+ = -r'——=z+=
0 y U1 2a 2 6; 0 1 2 6 3 27

3.2) Per la maggiorazione dell’errore:

Ve € =11 |f(@)-p(@)] < glw@)] max 17| = gile(e+1)(@-1)
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In particolare, per z € [—1,1]:
A) lw@) =@+ D] || [(z -1 <2-1-2=4.
In modo pili rigoroso, calcolando il massimo di |w(z) = 2° — x|, per x € [~1,1]:

B) W' (z) =322 —-1>0, per x < —- emZ%,dacni
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Concludendo si ha:

A) max |f(zx)—p(z)| < %~4~6 =4.
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ESERCIZIO 4
- Grado di precisione r =0, f(z) =1, f'(z) =0:
b ~ ~
/ dz =b—a; I(1) = f(xg)(b—a) =b—a = I(1) = I(1).
- Grado di precisione r =1, f(z) ==z, f'(z)=1:

b 1
/ zdxr = i(bz—aQ);

I(z) = $0(b—a)+%[(b—$0)2—(a—$0)2] = $0(b—a)+%(b— fo—a+ fo)(b—xo+a—xg) =

xo(b—a)—i-%(b—a)(b—ﬁ-a—on) = (b—a)(;ﬁo-i—%b—i-%a— fo) = %(b2—a2) = I(z) = I(z).



